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Her soru esit degerdedir. Yalnizca 5 soruyu cevaplayiniz. Siire 90dk.
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(Hatirlatma: Her x > 0 ve her a > 0 icin Inx < éx“ olur)

7 dx integrallerinin yakinsakligini inceleyin.

Coziim: a)
% Inx oo g xl/2 o 2
fl _\/ﬁd fl 572 dx—f1 Fdx

Son integral p = 2 integralidir ve [1,00) araliginda yakinsar. Kiyaslama 6l¢iitiine gore
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yakinsar.

b) Integral iraksar ¢iinkii
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2. f(x) = arctan x fonksiyonunun Maclaurin serisini yazin ve serinin yakinsama araligini belirleyin.

Coziim: |x| <1 olsun.
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arctan x’in Taylor serisi alterne seri testi nedeniyle x = +1 icin de yakinsar. Abel Teoremi
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oldugunu soyler.
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Z , X = 0 serisinin diizgiin yakinsadig1 bir araligi belirleyin.

11+x"

Coziim: Seri 0 < x < 1 icin lim,_ ﬁ =1 oldugu icin yakinsamaz. x =1 icin de ayni sebeple yakin-
samaz. Her a > 1 i¢in serinin [a,o00) lizerinde diizgiin yakinsak oldugunu gorelim. x > a i¢in 1+ x" =
1+ a" = a" oldugundan
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olur. 377 n serisi yakinsak oldugundan Weirstrass-M testi, 3.7 T +1x” serisinin [a, 00) lizerinde diizgiin

yaklnsak oldugunu soyler. Serinin terimleri x = a icin stirekli oldugundan ve seri x = a icin diizgiin yakin-
sak oldugundan, x = a icin siireklidir. Bu her a > 1 i¢in gecerli oldugundan, seri x > 1 icin stireklidir.

fonksiyonun x € (0, 1) araliginda noktasal ve diizgiin yakinsakligini inceleyin.
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Coziim:
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oldugundan sikistirma teoremi bize her x > 0 icin lim . f;,(x) = 0 = f(x) oldugunu soyler.
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oludugundan dizi diizgiin yakinsamaz.
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5. Z 2" x™ serisinin yakinsaklik yaricapini ve yakinsaklik araligini bulun.
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Coziim: Serinin katsayilari a,, = 0 eger n # m! ve a, = 2'* olur.
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Seri x =3 1(;1n Y92 1 veiraksak, x = —% icinise Y97, (-D"=-1+ Y22 , 1 veiraksak olur.

6. f € PC[-m,m] ve 21 periyodik bir fonksiyon olsun. Sy (x) ise f’in Fourier serisinin kismi toplami olsun. Her
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oldugunu gosterin. (Hatirlatma: cos Acos B + sin Asin B = cos(A— B) )

Coziim: Bakiniz ders notlari.




7. f(x) = —|x|, x € [-m, 7] fonksiyonun Fourier serisinin yazin. Fourier serisinin noktasal limitini belirleyin.
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Coziim: Fonksiyon cift oldugundan b, =0, Vn € N olur.
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